Peron optimalis elhelyezése

El6z6 dolgozatunkban — melynek cime: Utépités folyon dthaladva — mar megbeszéltiink
két hasonlo, az [ 1 ] miib6l vett optimalizalasi feladatot. Folytatjuk ezt a sort.

A feladat — 1. dbra

1. dbra — forrasa: [ 1 ]

A vasit — melyet egyenes vonal jeldl — egyik oldalan talalhato az A és B falu.
Hatéarozzuk meg, hogy hogyan kell elhelyezni a vasit mellett az a hosszasaga MN peront,
hogy a falvakat az allomassal 6sszekdt6 AM és NB ut hossza a legrovidebb legyen!

A megoldas — 2. abra

A kovetendd 1épések az alabbiak.

1.
2.
3.

Az A pontot az MN vektorral eltoljuk az 4’ pontba.

A B pontot tiikrozziik a sin tengelyvonaléra, kapjuk a B* pontot.

Az A’ és B* pontok 0sszekotd egyenese metszi a peron szélének egyenesét az N’ pont -
ban.

Az N’ pontbol a peronszél egyenese mentén felhordjuk a —MN vektort, kapjuk az M’
pontot.

A keresett megoldast az AM’ és az N’B szakaszok adjak.

A megoldas soran az eredeti feladatot visszavezettiik egy klasszikus széls6érték - feladatra.



2. abra

Ugyanis:

~azl=A’N + NB tuthossz egyenl6 az I* = A’N + NB* uthosszal, hiszen a tengelyes tiik -
rozés miatt NB = NB*;

~az A’NB* ut a végpontokat 6sszekotd egyenes mentén a legrovidebb, vagyis:

I*min = A’N’B* = A’N’B = lin ;

~ a viszonyokat valtozatlanul hagyja az A’A = N’M’ = — M’N’ vektorral valo eltolas,
hiszen az utszakaszok Osszegére: A’N’+ N’B =AM’ + N’B.

ML1. Az [ 1 | miiben csak utmutatast adtak a megoldashoz: toljuk el A -t (itt) A’ - be, a
vasuttal parhuzamosan, majd alkalmazzuk az 4ltala korabban targyalt klasszikus feladatot.

M2. A klasszikus feladatrol olvashatunk [ 2 ] - ben is, adott pontok kdzotti mozgas
idejének minimalizalasa kapcsan; hiszen a v = % - t= % Osszefliggésbdl kiolvashato,

hogy v = dll. esetén t = tin , ha s = Spin , amirdl a klasszikus feladat is szol.



M3. A fenti peronos / platformos feladat megtalalhat6 a [ 3 ] munkaban is; utdbbi (is)
kozépiskolasoknak, illetve tanaraiknak szant segédanyag.

M4. A klasszikusként emlegetett feladat — ha még nem lenne egyértelmi — az alabbi — [ 3 ].

3apaua 1. [ana npamas | u Gse mouku A u B no odny cmo-
pory om ree. Halimu na npamoi 1 makyw mouxy M, umober cymma
AM -~ MB 6Goira naumensulerl.

MoxHO nmpencTaBHTh cebe cieyIOMil cayuail, TNPHBOAAWIHA K
pemenuto 3Toi 3ajauu. TypHCTH pasGuiH NanaTky B nyHKTe A, pac-
NoJIOXEeHHOM Hejaneko ot Oepera [ A
peku. B apyrom nyHkTe B HaxomuTCa
koctep. OpHOMY M3 TYypPHCTOB Npef-
CTOHT B34Tb B IlajaTKe BeJpo, HANoJj-
HHTb €ro BOJOH Ha peKe H MNPHHECTH
K KocTpy. Beper pekn cumuraercsi cTporo
NpAMOJIHHEHHBIM; HHKAKHX  IpendT-
CTBHI Ha MecTHOCTH HeT. CnpaluuBaer-
cd, Kakod nyte Oyger Haubonee Bbl-
roAHBIM JJIs TypHCTa (T. €. caMbIM
KOPOTKHM)?

Pewenne. Pacemorpum Touky B,
CHMMETPHUHYIO TOUKe B OTHOCHTEJNbHO
npsivoit I (puc. 24). Torpa ansa smoGoi
ToukH N npamol [ mMbpl HMeem NB = NB’ (Teopema 2, § 5), u noromy

AN - NB=AN -+ NB'.

Takum o6pasom, cymma AN -+ NB paBna pnune jnomanot ANB'.
CrefioBaTe/IbHO, HaHMEHBIIYI0 BeJHYHHY CymMma paccrosinuii AN 4

Puc. 24,

-+ NB Gymer uMeTb B TOM C/iyuyae, €CJH HaMMEHbLIYIO JJIHHY Oyjer
umerb Jomanaa ANB'. Ho sto Gyzer B ToM cJsyyae, KOrja JioMaHas
ANB' ofpaTHTci B OTPe30OK NpsAMOHN, T. €. B ciayuae, Korja
ponb ToukH N urpaeT Toyka M nepecevennss mpsmoit [ ¢ oTpes-
Kom AB'. 21a Touka M H sBaserca HCKoMo# (pHc. 24).

3. dbra — forrasa: [ 3 ]

A feladat:

Adott az | egyenes és két pont, A és B, az egyenes egy oldalan. Hatarozzuk meg az | egye -
nes azon M pontjat, melyre az AM + MB 6sszeg a legkisebb lesz!

A megoldas:

Tekintsiik a B’ pontot, mely B tiikorképe az | egyenesre. Akkor az | egyenes egy tetszole -
ges N pontjara kapjuk, hogy NB = NB’. [ly modon az AN +NB 0sszeg egyenl6é az ANB’
torottvonal hosszaval. Kovetkezésképpen az AN + NB Gsszeg abban az esetben lesz a leg -
Kisebb, ha az ANB’ toréttvonal a legkisebb hosszat veszi fel. Ez csak abban az esetben
kovetkezik be, ha az ANB’ torottvonal tart egy egyenes szakaszhoz, vagyis abban az eset -
ben, amikor az N pont az 4B’ szakasz és az | egyenes M metszéspontjanak szerepét jatsz -

sza. Ez az M pont a keresett pont.

( Kicsit szajbaragods, de nem feledhetjiik, hogy 9. osztalyosoknak szolt — 1963 - ban. Vajon

ma nalunk mi lehet ezzel a helyzet? )



M5. Most is megemlitjiik, hogy nem mindegy, hogy a falvakat jelképezo A és B pontok
hol talalhatok a falvakban: az elején, a kozepén, sth. Ugyanis az A és B pontok tényleges
helyétol Iényegesen fiigghet a vizsgalt teljes uthossz.
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